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P1

Demuestre o refute con un contraejemplo las siguientes afirmaciones:

1. Sean P =

{
i

n

}n

i=0

y Q =

{
i

3n

}3n

i=0

, y f una función acotada en [0, 1], entonces s(f,Q) ≥ s(f, P ).

2. Sea f una función integrable en un intervalo I, entonces f es continua.

3. Sea P (x) un polinomio tal que sus raices reales corresponden al conjunto C = {r1, . . . , rm}, y sean

a, b ∈ R (a < b) tal que C ∩ [a, b] = ∅, entonces
1

P (x)
es integrable en [a, b].

4. Sea f una función definida en [0, 1] tal que para todo x, y ∈ [0, 1], x < y ⇒ f(x) > f(y). Entonces f
es integrable en [0, 1].

5. Sea f integrable en un intervalo I, tal que f(x) > 0 para todo x ∈ I. Entonces ln(f) es integrable en
I.

6. Sea f una función definida en un intervalo I tal que |f | es integrable en I, entonces f es integrable.

P2

Usando sumas de Riemann y el teorema fundamental del cálculo calcule los siguientes ĺımites. Indique
explicitamente el intervalo, la partición utilizada y la función.

1. lim
n→∞
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i=1
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2. lim
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P3

Sea

f(x) =

{
1/q x = p

q fracción irreducible

0 x /∈ Q

Demuestre que f es integrable en [0, 1] y calcule el valor de
1∫
0

f .
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