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I) 

      

 
1     0     2     1         2           
1     1     2     1         2 
1     0     3     0         3 

1     0     3     ɣ      β +3 
 

 
        1     0     2     1       2 
        0     1     0     0       0 
        1     0     3     0       3 

       1     0     3     ɣ     β +3 
 

 
         1     0     2     1        2 
         0     1     0     0        0 
         0     0     1    -1        1 

         1     0     3     ɣ     β +3 
 

 
1     0     2     1          2 
0     1     0     0          0 
0     0     1    -1          1 
0     0     1  ɣ -1   β +1 
 

 
        1     0     2     1       2 
        0     1     0     0       0 
        0     0     1    -1       1 
        0     0     0     ɣ       β 
 

 

 

1 punto por el escalonamiento correcto y 3 puntos por el análisis, basado en el 
escalonamiento realizado. 

a) No solución si: ɣ=0 y β≠0                          (1 punto) 

b) Infinitas soluciones si: ɣ=0 y β=0 (1 punto)        
c) Solución única si: ɣ≠0   (1 punto) 

II)    

Comenzamos con la matriz aumentada [ A | I ]  y escalonamos 

 
1     1     1     1        1     0     0     0 

      1     2     2     2        0     1     0     0 
      1     2     3     3        0     0     1     0 
              1     2     3     4         0     0     0     1 

  
     1     1     1     1       1     0     0     0 
     0     1     1     1      -1     1     0     0 
     1     2     3     3       0     0     1     0 
     1     2     3     4       0     0     0     1 
 

                
               1     1     1     1       1     0     0     0 
               0     1     1     1      -1     1     0     0 
               0     1     2     2      -1     0     1     0 
               1     2     3     4       0     0     0     1 
 

      
     1     1     1     1        1     0     0     0 
     0     1     1     1       -1     1     0     0 
     0     1     2     2       -1     0     1     0 
     0     1     2     3       -1     0     0     1 
 

1.5 pts



                
               1     1     1     1      1     0     0     0 
               0     1     1     1     -1     1     0     0 
               0     0     1     1      0    -1     1     0 
               0     1     2     3     -1     0     0     1 
 

   
     1     1     1     1       1     0     0     0 
     0     1     1     1      -1     1     0     0 
     0     0     1     1       0    -1     1     0 
     0     0     1     2       0    -1     0     1 

 
          
             1     1     1     1        1     0     0     0 
             0     1     1     1       -1     1     0     0 
             0     0     1     1        0    -1     1     0 
             0     0     0     1        0     0    -1     1 
 

   
 

                
En esta etapa sabemos que la matriz es 
invertible pues la escalonada de A no 
tiene ceros en la diagonal.  

      
  

 
            1     1     1     1        1     0     0     0 
            0     1     1     1       -1     1     0     0 
            0     0     1     0        0    -1     2    -1 
            0     0     0     1        0     0    -1     1 
 

   
     1     1     1     1        1     0     0     0 
     0     1     1     0       -1     1     1    -1 
     0     0     1     0        0    -1     2    -1 
     0     0     0     1        0     0    -1     1 
 

 
            1     1     1     0        1     0     1    -1 
            0     1     1     0       -1     1     1    -1 
            0     0     1     0        0    -1     2    -1 
            0     0     0     1        0     0    -1     1 
 

 
     1     1     1     0        1     0     1    -1 
     0     1     0     0       -1     2    -1     0 
     0     0     1     0        0    -1     2    -1 
     0     0     0     1        0     0    -1     1 
 

 
            1     1     0     0        1     1    -1     0 
            0     1     0     0       -1     2    -1     0 
            0     0     1     0        0    -1     2    -1 
            0     0     0     1        0     0    -1     1 
 
 

 
     1     0     0     0        2    -1     0     0 
     0     1     0     0       -1     2    -1     0 
     0     0     1     0        0    -1     2    -1 
     0     0     0     1        0     0    -1     1 
 

 

 2    -1     0     0 

            -1     2    -1     0 

                 0    -1     2    -1 

    0     0    -1     1 

Puntaje: 0.7 puntos por el escalonamiento, 0.4 puntos por argumentar que A es 
invertible, y 0.4 puntos reconocer la inversa 

-1A  =



* Si se considera β =1 o  α = 1, se considera igualmente válida la demostración.
Basta con demostrar que  v+βu está en U.
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