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Control recuperativo

P1. a) (3.0 pts) Sea P (x), para x ∈ R, la función proposicional

∀y ∈ [0, 1], y ≤ x =⇒ 2y ≤ 1.

Determine el conjunto {x ∈ R | P (x) es V }.
b) (3.0 pts) Considere la función f : R+ → R+ dada por f(x) = x/(x + 1) para todo x ∈ R+ y sea gn el

resultado de componer f n-veces, es decir, g1 = f , g2 = f ◦ f , y en general gn = f ◦ f · · · ◦ f︸ ︷︷ ︸
f aparece n veces

para n ≥ 1.

Demuestre que

gn(x) =
x

nx + 1
para todo n ≥ 1.

P2. a) Sea f : A→ B una función epiyectiva y sea g : B → A una función tal que g(b) ∈ f−1({b}) para todo b ∈ B.

a.i) (2.0 pto) Muestre que f ◦ g = idB y concluya que g es inyectiva.

a.ii) (1.5 pto) Con un ejemplo, muestre que g no es necesariamente epiyectiva.

b) (2.5 pts) Sean A y B dos conjuntos no vaćıos y h : A→ B una función. Suponga que existe A′ ⊆ A tal que

A′ ∩ h−1(B′) 6= ∅ para todo B′ ⊆ B.

Demuestre que h(A′) = B y concluya que h es epiyectiva.

Duración: 2 horas.
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