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Control 4

P1. Sea n ∈ N, n ≥ 1.

a) (3,0 pts.) Calcule (en función de n y sin usar inducción)
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b) (3,0 pts.) Calcule (en función de n y sin usar inducción)
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Indicación: Recuerde que 1
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para todo m ∈ N, m ≥ 1 y j ∈ {1, 2, . . . ,m}.

P2. a) (2,0 pts) Sean A,B,C ⊆ E conjuntos finitos. Pruebe que

|A ∪B ∪ C| = |A|+ |B|+ |C| − |A ∩B| − |A ∩ C| − |B ∩ C|+ |A ∩B ∩ C|.

b) Sea F el conjunto de funciones de {1, . . . , 10} en {1, 2}, es decir,

F = {f | f : {1, . . . , 10} → {1, 2} es función}.

i) (2,0 pts.) Sea j⋆ ∈ {1, 2} fijo. Se define el conjunto Fj⋆ de todas las funciones f ∈ F tales que f(j⋆) = j⋆,
es decir,

Fj⋆ = {f ∈ F | f(j⋆) = j⋆}.

Pruebe que |F1| = |F2| = 512 y |F1 ∩ F2| = 256.

ii) (2,0 pts) Muestre que hay 768 funciones f ∈ F tales que f(1) = 1 o f(2) = 2, es decir, pruebe que

|{f ∈ F | f(1) = 1 ∨ f(2) = 2}| = 768.

Duración: 1h 30’.
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